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ΘΕΜΑ Α  

 
Α1. Απόδειξη σχολικό βιβλίο σελ.65 

Α2. Απόδειξη σχολικό βιβλίο σελ.87 

Α3. Απόδειξη σχολικό βιβλίο σελ.27 

Α4. 

α) Λάθος 

β) Σωστό 

γ) Σωστό 

δ) Λάθος 

ε) Σωστό 

 

ΘΕΜΑ Β  

 
Β1.  

𝑓′(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥 − 3 

 

Β2.  

𝑓′(𝑥) = 0 ⇔ 𝑥2 − 2𝑥 − 3 = 0 

𝛥 = 16 𝑥1 = 3 ή 𝑥2 = −1 

 

χ          -1              3 

𝑓′ + − + 

𝑓  ↗ ↘ ↗ 

 

Η  𝑓 είναι γν. αύξουσα στο (−∞, −1] 

Η  𝑓 είναι γν. φθίνουσα στο [−1,3] 

Η  𝑓 είναι γν. αύξουσα στο [3, +∞) 
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Η  𝑓 παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο −1 το 𝑓(−1) =
8

3
 

Η  𝑓 παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο −1 το 𝑓(3) = −8 

 

Β3.  

 A(0, 𝑓(0)) 

𝑓(0) =
1

3
03 − 02 − 3 ⋅ 0 + 1 = 1. Άρα Α(0,1) 

λ=𝑓΄(0) = 02 − 2 ⋅ 0 − 3 = −3 

Η εξίσωση της εφαπτομένης είναι : 𝑦 = 𝜆𝑥 + 𝛽 ⇔ 𝑦 = −3𝑥 + 𝛽  το σημείο 

Α(0,1) ανήκει στην εφαπτομένη άρα :1 = −3 ⋅ 0 + 𝛽 ⇔ 𝛽 = 1  

Άρα η εφαπτομένη της 𝑓 στο Α είναι : 𝑦 = −3𝑥 + 1  

 

B4. 

lim
𝑥→−1

 
𝑓΄(𝑥)

𝑥 + 1
= lim

𝑥→−1
 
𝑥2 − 2𝑥 − 3

𝑥 + 1 =

0
0 lim

𝑥→−1
 
(𝑥 + 1)(𝑥 − 3)

𝑥 + 1
= lim

𝑥→−1
 𝑥 − 3 = −1 − 3 = −4  

 

ΘΕΜΑ Γ  

Γ1.  

 

𝑥̅ = 4  ⇔  
4 + 5 + 4 + 𝜅 + 0 + 3 + 7

7
= 4 ⇔

23 + 𝜅

7
= 4 ⇔ 23 + 𝜅 = 28 

⇔ 𝜅 = 28 − 25 ⇔ 𝜅 = 5  

 

 

Γ2. 

Βάζουμε τις παρατηρήσεις σε αύξουσα σειρά: 

 0,3,4,4,5,5,7 

Αφού το πλήθος των παρατηρήσεων είναι περιττός αριθμός : 

𝛿 = 𝑡𝜈+1
2

= 𝑡4 ⇔ 𝛿 = 4 
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Γ3.  

𝑠2 =
(4−4)2+(5−4)2+(4−4)2+(5−4)2+(0−4)2+(3−4)2+(7−4)2

7
= 

02+12+02+12+(−4)2+(−1)2+32

7
=

1+1+16+1+9

7
=

28

7
= 4 

 

 

 

Γ4. 

𝑠 = √𝑠2 = √4 = 2 

𝐶𝑉 =
𝑠

|𝑥|
=

2

4
=

1

2
= 0.5   

Αφού 𝐶𝑉 > 10 % το δείγμα δεν είναι ομοιογενές. 

 

ΘΕΜΑ Δ  

        x 

  

y 

𝐸 = 100 ⇔  𝑥𝑦 = 100 ⇔ 𝑦 =
100

𝑥
 

 

Δ1.  

𝛱(𝑥) = 2𝑥 + 2𝑦 = 2𝑥 + 2
100

𝑥
= 2𝑥 +

200

𝑥
 , 𝑥 > 0 

 

 

 

Δ2. Η 𝛱 παραγωγίσιμη στο (0, +∞) με 𝛱′(𝑥) = 2 −
200

𝑥2
=

2𝑥2−200

𝑥2
 

𝛱′(𝑥) = 0 ⇔ 2𝑥2 = 200 ⇔ 𝑥2 = 100 ⇔ 𝑥 = 10 ή 𝑥 = −10 𝛼𝜋𝜊𝜌.  
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𝑥 0                 10 

𝛱′  − + 

𝛱  ↘ ↗ 

 

 

άρα η  𝛱 ↘ στο (0,10] και η ↗ στο [10, +∞) και γίνεται ελάχιστη για 𝑥 = 10 

άρα και 𝑦 =
100

10
= 10 

δηλαδή όταν το ορθογώνιο γίνεται τετράγωνο 

Δ3.  

 x1 < x2 ⇔ x1 − x2 < 0 κι αφού η 𝛱 ↘ στο (0,10) τότε: 

 x1 < x2 ⇒ Π(x1) < Π(x2) 

άρα 𝛢 =
𝛱(𝑥1)−𝛱(𝑥2)

x1−x2
< 0 

 

Δ4. 

𝐿 = lim
𝑥→10

 
Π΄(𝑥)

√10𝑥−10
= lim

𝑥→10
 

2𝑥2−200

𝑥2

√10𝑥−10
= lim

𝑥→10
 

(
2𝑥2−200

𝑥2 )(√10𝑥+10)

(√10𝑥−10)(√10𝑥+10)
= 

lim
𝑥→10

 
2(𝑥−10)(𝑥+10)(√10𝑥+10)

10(𝑥−10)𝑥2
=

2⋅20⋅20

10⋅100
=

4

5
 

 

 

 

 

 

 


